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Lista 1: Numeros Complexos

Forma Algébrica, Operacdes Basicas e Poténcias de 7
Orientacoes:

e Apresente todos os desenvolvimentos e justificativas matemdticas de forma clara.
e As respostas finais devem estar expressas na forma algébrica z = a + bi.

1) Determine:

(1424)* 21)?
RARESE
b) (1—14)"
C) 1—3333
d) T+d++-- 4™

2+ ai

2) Determine a real para que — seja: a) real. b) imagindrio puro.

3) Determine a area do triangulo cujos vértices sdo as imagens das rafzes da equacao 23 + 2% +
z = 0.

4) Determine as raizes quadradas de: a) —5 — 12i. b) i
5) Determine os complexos que tém o quadrado igual ao conjugado.

6) Determine o lugar geométrico das imagens dos complexos z tais que:

a) z -
b) z? ¢ imaginério puro.
c) Re(z )
d) z=
e) z- z2+zZ=0.
)

f

— é real.

z+1
=1.
g) Re(g_l)

7) Determine o lugar geométrico das imagens dos complexos da forma t + iv/1 — ¢2.

8) Se z é um complexo nao-real, qual é a natureza do quadrildtero cujos vértices sao as imagens
de z,Z, —z e —Z7
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9)

10)

11)

12)
13)
14)

15)

16)
17)
18)
19)

20)

(1—i)z4+i-w=i

Resolva o sistema ,
22+ (1+49w=0

1
Determine os complexos z tais que z + — = 1.
z

a) Prove o Teorema de Bramagupta®: Se a e b sdo nimeros naturais e cada um deles é
uma soma de dois quadrados perfeitos entao ab também é uma soma de dois quadrados
perfeitos.

b) Escreva (5% 4+ 6%) - (7> + 10?) como uma soma de dois quadrados perfeitos.
Determine o polinomio de segundo grau, de coeficientes reais, que admite 1 — 3¢ como raiz.
Determine a real para que a equacio z* + (a + 1)z + 2 — 3¢ = 0 admita uma raiz real.

Simplifique: a) /24 v/3. b)) V/7+4V3.

O polinémio P(z), de coeficientes reais é tal que P(1 — 2i) = 2 + 3i. Determine o valor de
P(1+ 2i).

Uma das raizes da equacao z* 4+ bz? + ¢ =0, b e ¢ reais, é 1 + 3i. Determine as outras.
Para n inteiro, quantos valores diferentes pode ter a expressao " + i~ "7
Calcule 147+ 4% + -+ + 1™
z2+z z2—Zz
Prove que Re(z) = i elm(z) = 5
1

Resolva as equacoes:

a) 2422 =06+1.
b) (1414)z+3iz=2+1.
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